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OBJETIVO GENERAL

Dar una introducciéon a una serie de resultados de la teoria de operadores y del andlisis
armonico que estan relacionados con operadores de Toeplitz, operadores de Hankel, interpo-
lacién de funciones, acotacion de la transformada de Hilbert, espacios de Hardy, problemas

de prediccion, extension de operadores isométricos.

OBJETIVOS ESPECIFICOS

(1) Dar una introduccién a los conceptos basicos de la teoria de operadores y su relacién
con los espacios de Hardy.

(2) Introducir, de manera motivada, el concepto de niicleo de Toeplitz generalizado de-
finido positivo, a valores escalares, a través del estudio de la continuidad de la trans-
formada de Hilbert.

(3) Estudio de algunos problemas de interpolacién y su relacién con la teoria de dilatacién

de operadores.
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CONTENIDO PROGRAMATICO

Tema 1: Nociones y conceptos basicos de teoria de operadores.

El algebra de operadores acotados en un espacio de Hilbert. Teorema de repre-
sentacion de Riesz. Adjunto de un operador. Operadores normales, autoadjuntos,
isométricos y unitarios. Teorema espectral para operadores normales. Célculo fun-
cional.

Tema 2: Teoria de operadores y espacios de Hardy.
Espacios de Hardy en la circunferencia.
Teorema de Beurling, teorema de Nehari, teorema de Helson-Szego y teorema de
Herglotz.

Tema 3: Nucleos de Toeplitz generalizados en los enteros.

Introduccion motivada del concepto de nicleo de Toeplitz generalizado definido
positivo, a valores escalares, a través del estudio de la continuidad de la transformada
de Hilbert. Teorema de Herglotz generalizado. Relaciéon con matrices débilmente
positivas de medidas y teorema de levantamiento de medidas.

Tema 4: Algunos teoremas de interpolacion.
Teorema de Sarason, teorema de Nevanlina Pick, teorema de Carathéodory Fejer.

Tema 5: Dilataciones.
Dilataciones unitarias y dilataciones isométricas. Teorema de dilatacion de Nagy.
Teorema de dilatacién de Naimark. Teorema del levantamiento del conmutante de
Sz Nagy-Foias.
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